
Séries entières

Exercice 1. Déterminer le rayon de convergence des séries entières suivantes :
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Exercice 2. Soit

f : x 7→
+∞∑
n=1

sin

(
1√
n

)
xn

1. Déterminer le rayon de convergence R de la série entière dé�nissant f .

2. Etudier la convergence en R et en −R.

Exercice 3. Pour les séries entières suivantes, donner le rayon de convergence et exprimer leur somme en termes

de fonctions usuelles :
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∑
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Exercice 4. Pour n > 1, on pose Sn =

n∑
k=1

1

k
et on s'intéresse à la série entière

∑
n>1

Snx
n. On note R son rayon

de convergence.

1. Démontrer que R = 1.

2. On pose, pour x ∈]− 1, 1[, F (x) =
∑
n>1

Snx
n. Montrer que

∀x ∈]− 1, 1[, (1− x)F (x) =
∑
n>1

xn

n

3. En déduire la valeur de F (x) sur ]− 1, 1[
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